




OsMEMOBEHHbIE AMcpcPEPEHJJEiAJIbHME YPABHEHWI 
1.4-~e y p a ~ m  oepaom nopnzuca 

B~MCHHB mn ypaeneam, pemnTb ero. 

3aurum1 





7 
1 3 . 7 . y ' + 2 =  I*,. 1.3.8. f - - Y = h x .  41) ='-3. 

.Y 2x 

X 
13.9. y'+?= c w - .  1.3.10. y' +y  = sin-:. + 2 x 3 

3,' 13.11. yV+- = lnx  41) = 0 .  1.3.12. y' +L = Ins . 
S 2s 

1.3.27. y' + Zy 1g.v = s . 
1.3.29. y' - y = sins. 4 0 )  = 0.5. 

3ap la~~e  4 

+ 
1.4.1. y' +a = 3 . ~ ~ ~  J .  

.Y 

1.3.11. y' - y = x+ 1, do) = -2. 

1.3.16. y ' -Zy=  xi-+. 

1.3.18. p' - y = d arccosx . 
1.3.2O.p'-dy=~-l,  $O}=O. 

13.22,~'-y f g ~ = 3 ~ + 4 .  

1.3.24. jfl - y = c'arccrgx . 









2.2.10. yiw - 4y" + 4y' = e2" sin r + 1 4 2  - 2 + em?". 

2.2.11. y" + 8y=  cosx- e-22*sinx+ x 3 .  2.2.12. y(5) - 27y" = dX + cos3x+ 3s.  

2.2.13. y(4) - 7y" + IOy" = 1 - 7x+  2Xcos5x+ 6" 

2.2.14. y(4) - 27'" + 2y" = 8 cosx + A' + 1. 2.2.15. y(5) + Zy(" + y"' = d cosx + 1 - x3 + e-". 

2.2.16. yt6) + y(" = sinx + ( ( 5  + 3x) - 1. ' 2.2.17. y'" + 64y= e4= + cos2x + s2 . 

2.2.18. $4 - 16y" = sin2x + d*. + 5 x .  2.2.19. y(4) + 6ym + 9y" = 3m + d" + cos3x. 

2.220. y(') - 3~ = 3x + cos3s + e-jX. 2.2.21. + y" - 2~ = e~ + s + cosx . 

' 2.2.22.fi)+y"'-6y"=2X+2x+cos2x. 2.2 .23.y"-y"-6 '=dx+3x+sin3x.  

I 2.2.24. yw + 49y' = d" + 7 x  + sin7x. 2.2.25. + y'" = e" + x2 + cos?.~ . 
2.2.26.1.13-4y'"=d"+$-sin2n. 2 . 2 . 2 7 . f l ) + 3 f l ) + 2 y " ' = d X + ~ ' - e ' s i n x .  

1 
2.3.9. a) y" + y' = sZ: 6) y"+y=-  

cosx 















9 P 2 24 'P 2 ms- COS- 
2 5 

10 P 2 25 
sin- - 4 2 

sin - 2 5 

1 I 1 . $P 1 26 2 2 
-sm- cor-g, + sm-(o 2 
2 2 3 3 



















&
h

i"
; 

\
 

V
I 

- 
X 

X 
V

I 
W

 
vl 

x
-

4
 

-
v
l
\
 

l
o

-
 





&
 

I Y
o

'
 

rr, 
-
 

II 
h

 
X

 
Y

 
4
 

N
 





a) B saptiamax 1.3.1 - 1.3.10 nakrn Maccy n n a c T n m .  

6) B BapHaHTaX 1.3.11-1.3.M H ~ ~ T U  C T ~ T H Y ~ C K H ~  MOMeHT N l m n H M  OTHOCHT-HOOCH OX. 
B) B BapHaHTaX 1.3.21-1.3.30 H~&TH C T ~ T K Y S K H ~  MOMeHT IIJIaCTWHbl OTHOCUTWHO OCH OY. 

1.3.1. y = x 2 ,  x+y=2,  y - x = 2 ( ~ 2 ~ ) ,  y = x + 2 .  

1.3.17. .u '+y2=#.  x + y - 2 = 0 .  x r o ,  y = s y .  









;= 411-x2-y- ' ,  s 1 0 .  
2.2.8. mxyzdxdydz; V: 

v y s o .  
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4 1 ; x 2 + f + z 2  s9 ,  x s o .  
2.2.24.jj~2d~4~dz; /. 

2 s -  - . y20. 



3a.unnme 4. Hakrw Maccy o6nam~ f2 ( r p o 1 ~ ~ ~  mmrpqm~8mie~) ,  c m w c ~ ~ o i i  

W3OTHOCTblO Y = )' (S. Y, Z)  H O r p i i H ~ q ~ ~ ~ i j  3aAWkibiMK nOBepXHCCTRMH. 

2.4.1. J+Y-+?=I. zxI, yS0; &+9+2. 2.4.2.x=O, y e  0.4. z=I, y=x+y+z. 

2.4.3.2z=.$+f, 2=2; yr x2+y2. 2.4.4. J+y2+2 s1; F2x2+~+2z2.  

~7 2.4.5. x=O, j=O, z=0, x+y+z=l; yrxz(1- y). 2.4.6. x2+y2=2s, y=O, z=O, z=2, y = z 1 + y- . 

2.4.7. ~ + y ' + z 2 ~ z :  y= a?+y2+z2. . 2.4.8. x=l,  x=3, y=O, y=2, z=2, z=5, yr x2y2--.'. 

2.4.9. 9x?=4(z2+j2), x=2; y= x ' 2.4.10. 42+4J+4z2s1. A?+?+~Q; ~ 2 .  
2.4.11. s=O y=O, :=O, x+y+z=l; y= (x+y+z)y 

2.4.12. J+J~=B.Z=O,Z=~; y= J+yl. 2.4.13. J+J+Fz, ZS; p z. 

2.4.14. x=O. y=O, 1.4, ~ ? + ~ ~ + z ~ = l ;  ylx2#2. - 2.4.15. yz+:'=4, x=2, x=6: ysy'+z2. 2.4.16. x2+$+z'~z: y= (.a?+y2+z2jdC. 

2.4.17. x2+j'=l, z=0, z=3; y x. 2.4.18.2x= y2+s2, y-z*, y=O, x=8: y.. .vy. 
7 7 

2.4.19. A * + ~ ' S ( ~ Z ] ~ ,  251; y= xy. 2.4.20. x=O, y=O, z=O, x=I-y-z; y= -7'. 
2.4.21. x 3 .  J=y2+z2, x=5: y= 2 .  2.4.22. Z ~ ~ . I ? + ~ ' ,  zS1; y= yz. 

2.4.23. z=IOu+30y, s+y=l. x=O,y=O, z=O; y=.a2. 

2.4.24. s2+:'=2y, s = &z, z=1), y=2; y yz. 2.4.25. x2+$+z28, x2+y2+~_c4: yl k+y2++,-'. 

2.4.26. y=\ y=o. s= l ,  z= 30xJ+bOJ: y= x+y. 
- + 

2.4.27 42= \-+yA, z=4, y=O; ~ x : .  

2.4.28 x2+j-+='a. , ~ ~ + ~ ~ + ~ ' 1 1 2 ,  y= [ ~ ~ + y ~ + z ~ ) - ' ~ .  

2.4.29 y=s. )=O, x=I, s= 3~'+2~'. z=O; y= 8y+l2z. 

2.4.30 A'+:- =23. ~)"=x~+z'+ l ,  y=O; y=z. 



d n a m  R O T H O C U ~ O  ~ O C T B  YOZ; B) B BapuanTax 2.5.21 - 2.5.30 na~~necmii  



3.1.8. +it, rne r - Ayra n a p a h  p=g m M- ~ Q O )  m msls E & : I ~  
r 

3.1.9. &x + y ) d ~ ,  rfte S - KOHTYP -J~~HHK& c ~ ~ I I I H H B M H  A(l$), B@; 1), 0(0;0). 
r 

df x 
3.1.12. 4 -7. rne r - qemas m~wi y = a&-. 

r Y a 

3.1.15. jxd!, rne r- sacrb napa60m y=2 OTTO- A(2;4), JW mrw B(1;l). . 
r 

3.1.16. $ x ~ E .  m e  - OTpe30K npflhfoii, C W M I O ~  TOVKH A(O;O), B(lt2). 
r 

3j.18. dexdt, r A e  r - saCTb JIUHUH y=dC OT TOYKH A(O; 1) AO TOWW B(1;t.). 
r 



1 
3.1-21. l ( x 2  + y2)d(, rm r- OTPCWX n p a ~ o l  y = -x-2 or TOSKH O(Q-2) no r o w  B(+O). 

r 2 

3.1.26. b~?dt,  rne r- qam JIUHHK y==x3, c x x m f ~ u l e L  TOSKU 0(&0), A(1;1). 
r 

x = acosl. 
3.2.1. #y4dt, r e  C - vam orcpynuioc~~ pacnoaoxe~~arr B nepwti s e ~ ~ c p ~ ~ .  

c y =  asint. j 
x = acost, 

3.202. ffd!, rAC AB - gac~b O R ~ ~ ~ ~ ~ O C T H  
iT o < t s - .  

. 4 ~  y = asint. 2 

z = bt. 

' x = a(t - sint), 
3.2.4. 4dt, rne C - nepiui aprta u~wron,nb~ 

C y = @ ( I -  cost). 

x = u(t - sin t), 
3.2.5. !y2dt, r e  C - n e p ~ a  aprta ueimom 

C y = a(] - cost). 



x = o(cost + r sin r), 
3.2.6. 4 J w d e ,  me c - nyra pru~eprm o~ppxocm O S ~ S Z Z .  

C = o(sin2 - t m z ) ,  

dl 
3.2.8. 4 . ~ A C  C - itep~brk ~imx B H ~ O B ~ $  

.2+ J+t 
z = br. 

i x = acost, A 
3.2.10. J X Y ~ P ,  as C - o~py+sxocfb 0 s  f S - .  

w '  C ,  y= asint, 4 ,  s;":: 

i x = acosr, 
3.2.11. I,/--&, rge C- ncpad s m x  ~mosof i  IUIHHH y =asinr, 

C z=br .  

x = a(cost + r sinr), i 3.2.12. f (x2 +$)a. m s  C - rpmas Osrs2rr.  
C y = .(sin t - t cost), 

x = a d z ,  
3.2.13. bxvd!, r e .  c - ayra r~nep6om.i Ostst , .  

c y = asht, 
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3.2.29. i y d t  rxe C- 
C 

i x = e-' cost, 

3.230. fzdl. met-icp~~aa y=e-'sint . O<t<+.rc. 
C z = e-', 

3mmme 3. ~bl~nc31u~b xp~porm~eii~iJg iimerpan nepmro Tuna ( no n y ~ )  wo~lb 

3' 3.3.1. farctg--dt, rge C- o m  -K cmpamr r = aq. 
C X 

3.3.6. txde, r e  C - racrb scorapu~aaarecroii cnrrparru r = u p p  (k z 0). aaxomutaRcs 
.A- 

sriyrpe rpyra r=a. 
i 

1' 3.3.7. #Jg+Jde, r e  C - o~pymoc~b  r = ocosq . 
C 

3.3.8. #Jmde, me C - oqymocfa r = asinp . 
C 



m y c a  R c uem-pola B Harane KoopmxaT (B nomooe). 

3.3.14. BHW-rn j J m d t ,  rne C - XOHW O K ~ ~ O C T U  $ + z2 = &y. 
C 

3.3.15. B w t l w n  f(i + y')ldt. r e  C - oxpym- 2+ y2% 
C 

3.3.24. BJSYHCJIET~ ixdt, r* C : p = I + cosp. 0 s p 5 n. 
C 

I n  n 3.3.25. B H Y H C ~ H ~  4 de, rne C: p= -. - S p S  -. 
C P 4  3 

3.3.26. Buwcnn~b byde, me C : p = 2 + cosp, 0 OS p a R . 
C 
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